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(26) Zu Zariski-irreduziblen Mengen.
(a) Jede irreduzible, abgeschlossene Untermenge Z ⊂ Spec(A) ist von der Form V(p)

für geeignetes p ∈ Spec(A).
(b) Jede abgeschlossene Untermenge eines Noetherschen topologischen Raumes lässt

sich schreiben als endliche Vereinigung irreduzibler abgeschlossener Untermen-
gen.

≤4 Punkte

(27) Konkretes Beispiel.
Seien k ein Körper, A = k[X, Y, Z] und I := (X2−YZ, XZ−X) das von X2−YZ

und XZ−X erzeugte Ideal in A. Da A Noethersch ist (als Ring), ist Spec(A) Noether-
sch (als topologischer Raum) und nach (26b) zerlegt sich V(I) als endliche Vereinigung
von irreduziblen, abgeschlossenen Untermengen (sog. Komponenten). Finden Sie bitte
diese Zerlegung und zeichnen Sie die Komponenten im Falle k = R. ≤4 Punkte

(28) Noethersch aber von unendlicher (kombinatorischer) Dimension.
Geben Sie ein Beispiel eines topologisch Noetherschen Raumes, der unendliche (kom-

binatorische) Dimension hat. ≤2 Punkte


